
 
 
 
 

การแข่งขนัคณติศาสตร์ประเทศไทย ครัง้ที ่8 

  
_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหา้  หน้า 1 _________ 

ข้อตกลง   กําหนดสัญลักษณ์ต่าง ใๆห้ดงันี ้
  แทนเซตของจาํนวนเชิงซอ้น    แทนเซตของจาํนวนจริง 
  แทนเซตของจาํนวนตรรกยะ     แทนเซตของจาํนวนอตรรกยะ 

   แทนเซตของจาํนวนเตม็    แทนเซตของจาํนวนเตม็บวก 

    แทนเซตวา่ง  
 สาํหรับเซต A  ใดๆ ท่ีเป็นจาํกดั  

( )n A  หมายถึงจาํนวนสมาชิกของเซต A  และ ( )P A  หมายถึง เพาเวอร์เซตของ A  
 

 

ตอนท่ีหน่ึง ข้อ 1 – 12 ตอบถูกได้คะแนนข้อละ 4 คะแนน 
  ไม่ตอบได้คะแนนข้อละ 1 คะแนน ตอบผดิได้ 0 คะแนน 
 1.  กาํหนดให ้ , , ,i t m c  เป็นจาํนวนจริงบวกท่ีสอดคลอ้งกบั 

3logt i , 4logm i ,  6logc i  

 จงหาค่าของ 2 1 2
 

t m c
 

A. 1     B.  2        C.  log 2i  

D. 0     E.  6log i  
 
 
 
 
 

 2.  กาํหนดให ้ 3

1
( ) log 1   

 
f n

n
 และ  ( ) (1) (2) ... ( )   g n f f f n   

ให ้ k  เป็นจาํนวนเตม็บวกสองหลกัท่ีนอ้ยท่ีสุดท่ีทาํให ้ ( )g k  เป็นจาํนวนเตม็บวก 

จงหาผลบวกของเลขโดดในหลกัสิบและหลกัหน่วยของ k  
A. 5     B.  7      C.  8   
D. 11     E.  13    
 
 
 
 
 
 



 
 
 
 

การแข่งขนัคณติศาสตร์ประเทศไทย ครัง้ที ่8 

  
_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหา้  หน้า 2 _________ 

 3.  กาํหนดให ้ 2 2
arccos arccos

3 3
        
   

x  

 จงหาค่าของ sin x   

A.  0     B.  
4

9
     C.  4

9
  

D. 
2 5

9
    E.  

4 5

9
  

 
 
 
 

 4.  กาํหนดให ้
20

,
5 20

   
    
   

 m
u v  เป็นเวกเตอร์ในระนาบ xy 

ถา้  

u  และ 


v  ตั้งฉากกนั 

แลว้ จงหาค่าของ m  

A.  5     B.  5     C.  10 

D.  10     E.  ตั้งแต่ขอ้ A. ถึง D. ไม่มีขอ้ใดถูกตอ้ง 
 
 
 
 

 
5.  กาํหนดให ้ ,z w  เป็นจาํนวนเชิงซอ้นซ่ึง 2 1 i   

ถา้   25 63

63 25
 z i  และ 101 13

63 25
 w i    

แลว้ ค่าของ 2020( )z w  ตรงกบัขอ้ใด 

A. 20202     B.  10102     C.  5052  
D. 10102 (1 ) i    E.  ตั้งแต่ขอ้ A. ถึง D. ไม่มีขอ้ใดถูก 

 
 
 
 
 
 
 
 



 
 
 
 

การแข่งขนัคณติศาสตร์ประเทศไทย ครัง้ที ่8 

  
_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหา้  หน้า 3 _________ 

 6.  กาํหนดลาํดบัของตวัอกัขระดงัน้ี T, M, C, T, H, A, I, L, A, N, D, 8 โดยท่ีตวัอกัษร
เดียวกนัถือวา่เหมือนกนั 

 เม่ือนาํตวัอกัขระขา้งตน้ทุกตวัมาเรียงสบัเปล่ียนเป็นคาํโดยไม่คาํนึงถึงความหมาย 
 ให ้x แทนจาํนวนวิธีในการเรียงสบัเปล่ียนท่ีสระในภาษาองักฤษจะไม่อยูติ่ดกนัเลย  

 จงหาค่าของ  
10!

x
 

 (n! แทนผลคูณของจาํนวนเตม็บวกตั้งแต่ 1 ถึง n  

และ สระในภาษาองักฤษมี 5 ตวั คือ A, E, I, O, U)   
A.  12     B.  18     C.  24 
D.  30      E.  36 
 
 
 
 
 7.  กาํหนดให ้ x  เป็นจาํนวนจริง และ A  เป็นเมทริกซ์ท่ีมีขนาด 3 3 ท่ีนิยามโดย 

2 1

2 1

1 1 0

 
   
  

x x

A x  

 จงหาวา่มีจาํนวนเตม็ x ทั้งหมดก่ีจาํนวนท่ีสอดคลอ้งกบัอสมการ det( ) 10 A  

A. 7     B.  6     C.  5 
D. 4     E.  มากมายไม่จาํกดั  
 
 
 

 8.  กาํหนดให ้ :  f  ท่ีนิยามโดย 
2 2

sin cos
( )

1 cos 1 sin
 

 

x x
f x

x x
   

 จงหาค่าของ ( 20)f   

A.  2     B.  1     C.  0 
D.  1      E.  ขอ้มูลไม่เพียงพอ   
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_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหา้  หน้า 4 _________ 

 9.  กาํหนดให ้ ,
 
u v  เป็นเวกเตอร์ในระนาบ xy ท่ีสอดคลอ้งกบัเง่ือนไขต่อไปน้ีครบทุกขอ้ 

 (1) 
2

 
  
u v v  (2)   

   
u v i j   (3)  ( ) 1  

  
v i j  

 จงหาค่าของ  
2 4

20 20
 
u v  

A. 10     B.  15     C.  20 
D. 30     E.  ตั้งแต่ขอ้ A. ถึง D. ไม่มีขอ้ใดถูกตอ้ง 
 
 
 
 
 10.  กาํหนดให ้ {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9}A   

จงหาวา่จะสามารถสร้างฟังกช์นั : f A A  ท่ีเป็นฟังกช์นัทัว่ถึงและหน่ึงต่อหน่ึงไดท้ั้งหมดก่ี
ฟังกช์นัท่ีมีสมบติัวา่  (2) 2f  และ (5) 5f   และ (6) 6f  และ (3) 3f  

A. 3125    B.  1440    C.  720 
D. 120     E.   24 
 
 
 
 
 
 11.  กาํหนดให ้A, B เป็นเมทริกซ์จตุัรัสขนาด 3 3   ท่ี A และ B เป็นเมทริกซ์ท่ีไม่เอกฐาน 

 และ I  เป็นเมทริกซ์เอกลกัษณ์ขนาด 3 3  
 จงพิจารณาขอ้ความต่อไปน้ี 

  (1) AB BA  

  (2) det( ) det( )  I AB I BA  

  (3) ( ) ( ) ( )adj AB adj A adj B  

  (4) det( ( )) det( ( ))det( ( ))adj AB adj A adj B  

 จากขอ้ความขา้งตน้มีก่ีขอ้ความท่ีกล่าวถูกตอ้ง  
A.  2       B.  1     C.  0 
D.  3     E.  4   
 
 

 
 
 
 



 
 
 
 

การแข่งขนัคณติศาสตร์ประเทศไทย ครัง้ที ่8 

  
_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหา้  หน้า 5 _________ 

12.  กาํหนดให ้ na  เป็นลาํดบัเลขคณิต ท่ีมีผลต่างร่วมเท่ากบั d  

ถา้  2020 2563a  และ 2563 2020a   
แลว้ จงหาค่าของ 4583a  

A. 4582    B.  4583    C.  9164 
D. 9166    E.  ตั้งแต่ขอ้ A. ถึง D. ไม่มีขอ้ใดถูกตอ้ง 
 
 
 

ตอนท่ีสอง ข้อ 13 – 24 ตอบถูกได้คะแนนข้อละ 6 คะแนน 
  ไม่ตอบได้คะแนนข้อละ 1.5 คะแนน   ตอบผดิได้ 0 คะแนน 
 13.  กาํหนดให ้ S  แทนเซตคาํตอบของอสมการ 0.51 log 0.25 xx x  

 ถา้ { }   S x p x q  โดยท่ี ,p q  เป็นจาํนวนจริงบวก  
 จงหาค่าของ 2 2

2 2(log ) (log )p q  

A.   0.5    B.  1     C.  2 
D.    4     E.  8   
 
 
 
 
 
 
 14.  กาํหนดให ้ 2

1 2{( , ) log ( ) 2}     r x y x y  

          2 {( , ) log(2 ) log(2 ) log16}      x yr x y  

 พื้นท่ีของอาณาบริเวณของความสมัพนัธ์ 1 2r r  เท่ากบัก่ีตารางหน่วย 
A.  4     B.  8     C.  16 
D.  24     E. 28 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 
 
 

การแข่งขนัคณติศาสตร์ประเทศไทย ครัง้ที ่8 

  
_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหา้  หน้า 6 _________ 

 15.  กาํหนดให ้ ABC  เป็นรูปสามเหล่ียมท่ีไม่ใช่สามเหล่ียมหนา้จัว่  
1

sin sin
3

 A B   และ 1
cos cos

5
 A B  

 ถา้ sin C  อยูใ่นรูป r

s
  โดยท่ี ,r s  เป็นจาํนวนเตม็ท่ี ห. ร. ม. ของ ,r s  เท่ากบั 1  

แลว้ จงหาค่าของ r s  

A. 4     B.  7     C.  17 
D. 27     E.  31   
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 16.  ให ้ X  แทนเซตคาํตอบของสมการ   2log ( 8)

28 log ( 8)
   x

x x  

 จงหาผลรวมของทุกสมาชิกในเซต X  

A. 12     B.  20     C.  21 
D. 31     E.  ตั้งแต่ขอ้ A. ถึง D. ไม่มีขอ้ใดถูกตอ้ง 
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_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหา้  หน้า 7 _________ 

 17.  กาํหนดให ้ ,x y  เป็นจาํนวนจริง   
  
 

x
X

y
, 

0

0

 
  
 

m
A

n
  

 ถา้สุ่มเลือกจาํนวนเตม็บวกสองจาํนวนจากเซต {2, 5, 6, 3}   
 จาํนวนแรกใหเ้ป็น m  และจาํนวนท่ีสองใหเ้ป็น n  ซ่ึง m  และ n  ไม่จาํเป็นตอ้งแตกต่างกนั 

แลว้ ความน่าจะเป็นท่ีสมการ 1TX AX  จะมีกราฟเป็นวงรีท่ีแกนเอกอยูบ่นแกน x  มีค่าเท่ากบัเท่าใด 

A. 
1

2
     B.  

1

3
     C.  

5

12
 

D. 3

8
     E.  

1

8
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 18.  จงหาวา่มีจาํนวนจริง  0, 20 x  ทั้งหมดก่ีจาํนวนท่ีทาํให ้

{sin , sin 2 , sin 3 } {cos , cos 2 , cos3 }x x x x x x  

A. 25     B.  30     C.  40   
D. 60     E.  80 
  
        
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 
 
 

การแข่งขนัคณติศาสตร์ประเทศไทย ครัง้ที ่8 

  
_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหา้  หน้า 8 _________ 

 19.  กาํหนดให ้ 2( ) 25 f x x  และ ( ) 63 g x x  

 ถา้ [ , ]fogD a b  และ [ , ]fogR c d  โดยท่ี , , , a b c d  
แลว้ จงหาค่าของ   a b c d  
A. 106     B.   88     C.  15 63  

D.  25 63     E.  หาค่าไม่ได ้
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 20.  กาํหนดให ้ 1 2 3, ,z z z  เป็นจาํนวนเชิงซอ้นท่ีเป็นรากของสมการ  

3 20 20 z i  โดยท่ี 2 1 i  

 จงหาค่าของ 1 2 3Re( ) Re( ) Re( ) z z z   
A.  20     B.  4 2     C.  5 
D.  5     E.  20 
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_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหา้  หน้า 9 _________ 

21.  กาํหนดใหเ้อกภพสมัพทัธ์คือเซตของจาํนวนเชิงซอ้น  
 ให ้ S  ปริภูมิตวัอยา่งเป็นเซตคาํตอบของสมการ 4 2 1 0  z z  

 เม่ือสุ่มเลือกจาํนวนเชิงซอ้นท่ีแตกต่างกนัในเซต S  มาสองจาํนวน  
 จงหาความน่าจะเป็นท่ีผลบวกของจาํนวนเชิงซอ้นสองค่าท่ีสุ่มมาไดน้ั้นเป็นจาํนวนจริง 

A. 
2

3
     B.  

1

3
     C.  

1

6
 

D. 
1

2
     E.  

3

4
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

22.  ให ้i เป็นจาํนวนจริงบวกท่ีมีค่ามากกวา่ 1  
และ , ,t m c  เป็นสามพจน์ท่ีเรียงติดกนัในลาํดบัเรขาคณิตโดย 1, 1, 1  t m c  

 และอตัราส่วนร่วมของลาํดบัน้ีมีค่ามากกวา่ 1  

 ค่าของ 2

2

(log )(log log )

log 2log




m ct

t c

i c t

i i
 เท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

A. 0.5     B.  
1

4
     C.  log ( )m tc  

D.  2     E.  ตั้งแต่ขอ้ A. ถึง D. ไม่มีขอ้ใดถูกตอ้ง 
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_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหา้  หน้า 10 _________ 

 23.  กาํหนดให ้ ABC  เป็นรูปสามเหล่ียมซ่ึง 120  oACB  

 ให ้ I  เป็นจุดศูนยก์ลางของวงกลมท่ีแนบในสามเหล่ียม ABC  

 ถา้ 7AI  หน่วย และ 21BI  หน่วย  
แลว้ จงหาวา่ดา้น AB  ยาวก่ีหน่วย 
A. 2 7     B.  42      C.  7 

D. 14     E.  ตั้งแต่ขอ้ A. ถึง D. ไม่มีขอ้ใดถูก   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

24.  กาํหนดให ้ 4 3 2( ) 25    P x x ax bx dx  โดยท่ี , , ,a b c d  เป็นจาํนวนเตม็ 

 ถา้ ( )P x  มีราก n ค่าท่ีแตกต่างกนัและแต่ละตวัสามารถเขียนไดใ้นรูป p qi   
โดยท่ี  ,p q  เป็นจาํนวนเตม็และ 0q  

แลว้ จงหาวา่มีพหุนาม  ( )P x  อยูท่ั้งหมดก่ีพหุนาม 

A. 48     B.  30     C.  26 
D. 20     E.  16 
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_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหา้  หน้า 11 _________ 

ให้นักเรียนใช้ข้อมูลท่ีกําหนดให้ต่อไปนีเ้พื่อตอบคาํถามข้อท่ี 25 – 30 

สาํหรับจาํนวนจริง x  ใดๆ จาํนวนเตม็ท่ีมากท่ีสุดท่ีนอ้ยกวา่หรือเท่ากบั x  จะเขียนแทนดว้ย   x   
เรียกวา่ ส่วนท่ีเป็นจาํนวนเตม็ (integer part) ของ x  

และ เรียก    x x  วา่ ส่วนท่ีเป็นทศนิยม (decimal part) ของ x  เขียนแทนดว้ย  { }x  

 
จากบทนิยามเราจะพบวา่สาํหรับจาํนวนจริง x  ใดๆ จะสามารถเขียนไดใ้นรูป { }   x x x  

  

ตวัอยา่ง         3
7

22
,725.6,625.6,33 



  

  
เราสามารถพิสูจน์ไดว้า่   x  และ { }x  มีสมบติัต่อไปน้ี 

 
 (1)  0 { } 1 x  ทุกค่า x  

 

(2)  { } 0x  กต่็อเม่ือ x  
  

(3) 1 1          x x x x  สาํหรับทุก x  
  

(4)  ให ้ n  และ x  จะไดว้า่         n x n x  
 

 (5)  
1 ;

;

              




x x
x

x x
 

 
 
   x  ยงัมีช่ือเรียกอีกช่ือหน่ึงวา่ฟังกช์นัพื้น (Floor function)  

และไดก้าํหนดสญัลกัษณ์   x  เรียกวา่ฟังกช์นัเพดาน (Ceiling function)  

โดยท่ีมีความสมัพนัธ์ระหวา่งฟังกช์นัทั้งสองน้ีคือ 1       x x  

 



 
 
 
 

การแข่งขนัคณติศาสตร์ประเทศไทย ครัง้ที ่8 

  
_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหา้  หน้า 12 _________ 

ตอนท่ีสาม ข้อ 25 – 29 ตอบถูกได้คะแนนข้อละ 7  คะแนน 

  ตอบผดิ หรือไม่ตอบได้ 0 คะแนน 
ในกรณีท่ีนกัเรียนคาํนวณไดค้าํตอบท่ีไม่เป็นจาํนวนเตม็ ใหต้อบเป็นจาํนวนเตม็ท่ีมีค่าใกลเ้คียงท่ีสุด  

และในกรณีท่ีนกัเรียนคาํนวณไดค้าํตอบท่ีมีค่ามากกวา่หา้หลกั ใหต้อบเฉพาะตวัเลขในหา้หลกัสุดทา้ย 
 กาํหนดลาํดบัของจาํนวนเตม็บวก    na n  และ 1 2 ...   n nS a a a   โดยท่ี  n  

25.  กาํหนดให ้ ,m n  เป็นจาํนวนเตม็บวก ซ่ึง ห.ร.ม. ของ m และ n เท่ากบั 1 ท่ีสอดคลอ้งกบั 
1 3 5 99 101 103

2 4 6 100 102 104

a a a a a am

n a a a a a a

    


    
 

 จงหาค่าของ m n  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

26.  จงหาจาํนวนเตม็บวก n  ท่ีมากท่ีสุดท่ีทาํให ้ 1 2 3 2562 2563

2n

a a a a a    เป็นจาํนวนเตม็ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 
 
 

การแข่งขนัคณติศาสตร์ประเทศไทย ครัง้ที ่8 

  
_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหา้  หน้า 13 _________ 

27.  จงหาจาํนวนเตม็บวก k   ท่ีมากท่ีสุดท่ีนอ้ยกวา่ 2020 ซ่ึงทาํให ้ 2020  kS S  เป็นจาํนวน
เตม็ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 28.  กาํหนดให้ { 20}a  และ { 19}b    

จงหาค่าของ  
2 23 4

3 4




a b

a b
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
29.  กาํหนดให ้n  ท่ีเป็นคาํตอบท่ีถูกตอ้งจากขอ้ 28 

จงหาจาํนวนเตม็ x ท่ีมากท่ีสุดท่ีสอดคลอ้งกบัสมการ 
2

32
      

n
x  

 
 
 
 
 
 

 
 



 
 
 
 

การแข่งขนัคณติศาสตร์ประเทศไทย ครัง้ที ่8 

  
_________ ขอ้สอบระดบัชั้นมธัยมศึกษาปีท่ีหา้  หน้า 14 _________ 

ข้อโบนัส นักเรียนเลือกทํา หรือไม่ทําก็ได้  

ถ้าตอบถูกจะได้ 20 คะแนน ตอบผดิได้ -7 คะแนน ไม่ตอบได้ 0 คะแนน 
ในกรณีท่ีนกัเรียนคาํนวณไดค้าํตอบท่ีไม่เป็นจาํนวนเตม็ ใหต้อบเป็นจาํนวนเตม็ท่ีมีค่า

ใกลเ้คียงท่ีสุด  และในกรณีท่ีนกัเรียนคาํนวณไดค้าํตอบท่ีมีค่ามากกวา่หา้หลกั ใหต้อบเฉพาะตวั
เลขในหา้หลกัสุดทา้ย 
 30.  กาํหนดให ้ k  เป็นจาํนวนจริงท่ีมีค่ามากท่ีสุดท่ีสอดคลอ้งกบัสมการ 

1 1 12

{ }x x x
 

  
 

 ถา้  k  สามารถเขียนไดใ้นรูป  a b  โดยท่ี ,a b  เป็นจาํนวนเตม็บวก  
แลว้ จงหาค่าของ a b  

 
 
 



เฉลยคำตอบ TMC@8 รอบประเมนิศกัยภาพ 
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